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摘 要 


对 任意 正 整数 ?著名 的 Snarandache 函 数 只 马 定义 为 最 小 的 正 整数 外 使 得 中 mm Eule 冰 数 (定义 为 所 有 不 


超过 I 目 与 巧 素 的 正 整数 的 人 激 。 用 初等 方法 研究 了 方程 P ( 马 一 六 下 ) 和 9$( 四 二 SEE) 并 给 出 了 它们 的 全 部 解 。 


关键 词 ”Smarandache 函 数 
中 图 法 分 类 号 “0153 4 


Eule 咀 数 整数 解 
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对 任意 正 整数 ? 令 SCD 表 示 Snarandache 酌 
数 , 其 定义 为 使 志 阅 的 最 小 的 正 整数 了 芷 即 SCD) 
一 mn ms:n|ml PE NT) 。 如 果 息 : 证 及 5 为 0 
的 标准 因子 分 解 式 , 则 由 定义 容易 推出 忆 马 一 颈 生 
(六 B )》 Snarandache 教 授 在 文献 [中 介绍 了 这 
个 函数 并 要 求 我 们 研究 它 的 性 质 。， 上 Eule 柄 数 9? ( 
表示 所 有 不 超过 咀 与 巧 素 的 正 整 数 的 个 数 . 

马 金 萍 老 师 在 文献 [ ?3] 中 研究 了 方程 (也 一 
SCD, 并 给 出 了 它 的 全 部 解 1 8 9 12 18 本 文 
在 研究 张 文 鹏 老师 《初等 数论 》 ”的 基础 上 , 利用 初 
等 方法 研究 方程 8( 马 =S8a 重 9(CmD 一 SHE) 并 
给 出 了 它们 的 全 部 正 整数 解 , 也 就 是 要 证 明 下 面 的 ; 


定理 1 方程 (Co 一 SS) 有 且 仅 有 四 个 解 
Dn=-1 24 23 50 

定理 2 方程 (om 一 S3) 有 且 仅 有 四 个 解 
nl 48 49 98 

用 初等 方法 直接 证 明定 理 , 为 此 我 们 先 要 引入 
一 个 引 理 ， 


引 理 (5 如果 芒 一 素数 , 那么 SC 上 和 运 刺 如 
果 儿 p 那 么 SHE)= 了 印 其 中 苞 任 意 给 定 的 正 
整数 . 

设 二 外 入.… & 为 2 的 标准 因子 分 解 式 ， 
和 


其 中 芒 素 数 且 〈? 中 一 1 则 


2008 年 9 月 26 日 收 到 


二 是 天 全 用 二 全 人 

由 9 (CD 的 定义 可 得 
9$( 了 一 钊 ( 了 一 划一 D… 训 (了 有 一 1 一 

p?(B)9 (9) 一 5 CCP 一 1D9(C3) 

令 中 (四 王 SC 则 有 直 "(P-1D)9(3) 一 SC 祈 ) 

显然 二 1 是 方程 9( 马 =S8 汐 解 ,如 果 全 
] 我 们 将 分 类 讨论 如 下 : 

(1 准 = 一 1 

如 果 P2 则 Sa)=S2 )=49(D 一 (2 一 
1)8(3》 

由 ?(Zo 一 SG) 可 得 9(9) 一 4 所 以 1 一 S 

即 2XSs 但 9(2。 5) 一 4 本 S7X 守 ) 一 10 
所 以 m2X5 不 是 此 方程 的 解 。 

如 果 全 3 由 引 理 可 得 SB) 一 2P 

?Cn) 一 (P 一 1)9(94》 所 以 2P 一 (0(P 一 1) 
9 (3 ) 解 得 当 呈 3 时 , (3 ) 一 3 此 式 无 解 . 

(2) 俞 x 一 2 

如 果 P2 则 SCa)= 一 SO ) 王 6 一 ?(D) 一 
2(2 一 1)9?( 了 人) 此 式 无 解 . 

如 果 P3 则 SCa)= 王 SG ) 一 9 一 9 (D) 一 
3(3 一 1)9(8) 此 式 无 解 

如 果 PS 则 SCH) 
(5 一 1)p (9》 

解 得 (13) 一 1 即 394 王 1 mn 一 23 和 了 一 2 
mn- 和 X2 一 90 是 方程 的 解 。 

姑息 矶 4 


SC ) 一 20 一 p (D) 一 5 
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FEP-1)9?( 艺 》 

由 于 六 ] 六 4 故 上 式 无 解 . 

(3 准 wx 一 2 

如 果 P=-2 则 SCa)= Sr )=8=9?(Dm 一 
4(2 一 1)p(93》 


(5) 准 a 一 $ 

如 果 F2 则 S8) 一 So) 一 1 一 ?CD 一 2 
(2 一 1)p9(3)》 此 式 无 解 。 

如 果 估 3 由 引 理 可 得 SBR 才 10? 

由 9?(o 王 BCP-1)9(Ca) 和 | B>10P 可 得 9 


如 果 此 2 由 引 理 可 得 氏 入 返 2xp 
由 CDO=P (Pi)p(d) 和 全 2 及 可 得 


结合 以 上 的 山 到 6) , 我 们 可 得 方程 (DZ 


SCGai 且 仅 有 四 个 解 nl 24 23 50 


这 就 证 明了 定理 1 用 同样 的 方法 我 们 可 以 证 
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[ Abstra c 


FEor any positive integer 了 the fanous Snatandache functpn SCmD is defined as the snallestpositive 


integerm Such that nml，TheEuler fanctionpy (ID SSdefned b be the number ofpositive integers not exceeding 


IIVhi ale telatiey prine bn Themain pulpose 1S usng the elementarymethod to Study the equationy ( 革 一 S 


(再 ) and9p ( 马 一 扩 卫 )， 
[ Key wordj Smnarandache fon ction 
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and is given all solution s for tham . 
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